MATEMATYKA Semestr czwarty

Tydzien 18.05-22.05

Zbliza sie koniec semestru czwartego. Zadania sg powtdérzeniowe i tu
dotyczg ciggdw. Zadan jest sporo. Jesli zdotasz pokonaé wszystkie to super.
Ale nie musisz. Wybieraj, bo niektdre sg trudne. Co Ci sie uda zrobié to
przeslij zdjecie. Ale z umiarem

Temat lekcji 1.Cigg arytmetyczny i geometryczny — zadania utrwalajgce
Na poczatek poznane wzory
Cigg arytmetyczny:

a,=a,+n—Dr

__(ag+an)n

Sn .

a+c
2

a, b, c tworza ciag arytmetyczny jeSli b =

Cigg geometryczny

ay = a;q"*
. , ,7. C b
a, b, c tworza ciag geometryczy, jesli o=

No to robimy nietrudne zadania

1.Czy podany ciqg jest geometryczny:

a. 2,10, 50, 250, 1250
b.1,2,-4,-8,16
c. 1,-2,4,-8,16,—32



d.1,23,4,5
e. (trudny) V2, 2, 242, 4, 42

2.Majgc dane dwa pierwsze wyrazy ciggu geometrycznego, wyznacz trzy
kolejne.

a)' 1/ 4 ’ ’ ’ b)' \/gl 4\/§ ) ’ )
c).1,-2, , ,

3.W miejsce x, y wstaw takie liczby, aby ciqg (3, 6, x, 24, 48, y) byt
geometryczny. (zgaduj!!!!)

4.(tatwe) Wypisz trzy kolejne wyrazy ciggu geometrycznego, jesli:
a. a=7,q=1 C. a1=80,q=%

b. a=-1,q= d a=2,q=-3

Wl

5.Wyznacz szosty wyraz ciggu geometrycznego(a,), jezeli a,=3, q = 2.

Rozwigzanko: Mamy wzér wynikajacy ze wzoru ogdlnego na wyraz
szésty a; = a,q°

| wstawiamy dane ilicz az=3:2°= ...

6.Wyznacz czwarty wyraz ciggu geometrycznego(a,), jezeli a,= 23, q :%.

Rozwigzanko: Tu bedzie trudniej Mamy wzér o na wyraz czwarty

_ 3
a, = a,q

3
[ wstawiamy dane a, = 2v3- G) = 2v/3- % = %g - %:%1‘/;

skrocilismy utamek (najpierw potegujemy, potem dopisujemy 1 w
mianowniku i mnozymy utamek przez utamek czyli licznik razy licznik i
mianownik razy mianownik)



7.Wyznacz trzeci wyraz ciggu geometrycznego(a,), jezeli a,= 100, q =0,1.

Rozwigzanko: Mamy wzér na wyraz czwarty a; = a,q* idalej robimy
jak wyzej, ale mamy utamek i czarna rozpacz. Trudno. Ale mozna inaczej i
chyba prosciej

Wyraz trzeci mozna znalez¢ tak a; = a, *q ' q

No to licz

Temat lekcji 2.Cigg arytmetyczny i geometryczny — zadania utrwalajgce

8.Wyznacz takq liczbe dodatnig x, aby ciqg 5, x, 20 byt ciggiem
geometrycznym.( jaki wzdr zastosujesz ? Jest na poczgtku lekcji) Albo
zgadnij

9.Wyznacz takq liczbe x, aby ciqg 4, x, 25 byt ciggiem geometrycznym .
Rozwigzanie. To zadanie jest prawie identyczne jak poprzednie, ale nie jest
powiedziane ,ze x ma byc liczbg dodatnig i nie da sie poprawnie zgadngc
Stosujemy wzor jak w poprzednim zadaniu

. o b
a, b, c tworza ciag geometryczy, jesli % ==

wiec 282
& x 4

i mnozymy na krzyz
x-x=25-4
x? =100 jtu UWAGA !l!l Sg dwa wyniki réznigce sie znakami
To x=10 orazx=-10 czylisadwaciagi 4,10,25 oraz4,-10,25

W dwéch kolejnych zadaniach stosuj ten sam wzdr (ale tu nie bedzie
rownan kwadratowych i wyjdzie jedno rozwigzanie)



9.Wyznacz takq liczbe x, aby liczby x + 3, 5, 10 tworzyty cigg
geometryczny.

10.Wyznacz takq liczbe x, aby liczby x—2, x, x + 4 tworzyty cigg
geometryczny.

Kolejne zadanie mozna zgadywac
11.Miedzy liczby 16 i 1024 wstaw takie liczby x i y, aby cigg 16, x, y ,1024
byt ciggiem geometrycznym.

12.0blicz dziewiqty wyraz ciggu geometrycznego, wiedzqc, ze wyraz pigty

tego ciggu jest rowny 5. Natomiast wyrazy szdsty i siodmy sq rowne.
Wskazéwka. Pomysl, jaki jest iloraz q jesli wyraz szosty i siodmy sq rowne  !111! To jakie powinny by¢
wszystkie wyrazy

Y 5%

13.Wyznacz x i y ciggu geometrycznego:
:a) x, y,108, 324  (tu fatwo oblicz q, dalej do tytu wyrazy muszq byc iles razy

mniejsze)

b)) 2, x, g, v, 8—81 ( to juz nietatwe, tylko dla odwaznych, WZéI‘% = Z )

14.W ciggu geometrycznym a,=1 i a,=2. Oblicz qia, .(proste, rob, oblicz q dzielgc
wyraz przez wyraz POPRZEDNI)

15.Czy cigg o wyrazie ogdlnym a_ =2" jest ciggiem geometrycznym?

16.Wyznacz pietnasty wyraz ciggu arytmetycznego (a,), jezeli az=-3, r =7. (tu
stosujesz wzor na wyraz pietnasty a,s = as + ile r?)

17.Wyznacz trzynasty wyraz ciggu (a,), jezeli a,=-1, r = 3. Wyznacz wzor na wyraz
ogdlny tego ciggu ( tatwe, stosuj wzory: a3 =aq + 12r

a, =a,+(n—r

Temat lekcji 3.Ciqg arytmetyczny i geometryczny — zadania utrwalajgce



TERAZ TROCHE CIAGU ARYTMETYCZNEGO

18.Wyznacz takq liczbe x, aby cigg 23, x, 33 byt ciggiem arytmetycznym.
Tu i nizej stosuj wzor
a+c

2

a, b, c tworza ciag arytmetyczny jeSli b =

19.Dla jakich wartosci x liczby 3x+1, 2x — 4, 5x + 3 sq kolejnymi wyrazami
ciggu arytmetycznego.

20. Dla odwaznych ! Dla jakich wartosci x liczby x+4, 4x, x> + 8 sg kolejnymi
wyrazami ciggu arytmetycznego. (tu pojawi sie réwnanie kwadratowe do

21.0blicz wyrazy x, y i z ciggu arytmetycznego: 215, x, y, z, —11.

22.Liczby a, b,1 tworzq ciqgg arytmetyczny zas liczby 1, a, b tworzq ciqg
geometryczny. Wyznacz a i b.

To zadanie byto na maturze. Sprébujmy rozwigzaé. Wiemy z tresSci zadania

a,b,1 to cigg arytmetyczny czyli to, co jest w srodku jest srednig
a+1

arytmetyczng tych obok wyrazow  czyli b = -

1,a,b to cigg geometryczny wiec zapisujemy proporcje

b a
a 1
Tu pomnozymy na krzyz i wychodzi b = a?
W ten sposdb mamy dwie zaleznosci b =a® i b= aTH ktore trzeba

potaczyé w

jedno



a+1
a’ =

2
Teraz dopisujemy 1 w mianowniku
a®> a+1
1 2

Mnozymy na krzyz
2a° =a+1

| mamy rownanie kwadratowe, ale bardzo nietadne, bo nie ma 0 po prawe;j

no to przeganiamy prawg strone na lewo z przeciwnymi znakami
20 —a—-1=0
Wypisujemy a,b,c i liczymy delte
a=2, b=-1 c=-1

A=b? —4ac = (—1)2—4-2-(-1) =1+ 8 =9 i /A= 3delta jest
dodatnia, to liczymy dwie wartosci a, bo a jest niewiadomag

0 = -b—VA 1-3 -2 1
1 20 22 4 2
-b—JVA 1+3 4

20 22 4

Czyli mamy dwie wartoscina a

1
a=—rz

oraz a=1

| trzeba teraz znalez¢ tez dwie wartoscina b z zapisu b = a?
1 . . 1 1

Notodla a=— bedziemy mieli b= (- 5)2 =3

Adla a=1 bedziemymielib=1%=1

| mozemy zapisac ciggi dla znalezionych aib



Cigg arytmetyczny Cigg geometryczny

11 1 1
- E ) Zl 1 1; - El Z
1,1,1 1,1,1 to sg ciagi state

Odp. Szukane a i b to liczby —21 [ orazl il



